
видна примыкающая к линии КР кривая характерного вида, которую
мы склонны интерпретировать как фононное крыло линии КР. Это оз-
начает, что наблюдается процесс КР второго порядка при рассея-
нии рождаются один квант локального колебания примесной молекулы
и, по меньшей мере, один «фонон решетки» малый квант колебаний
матрицы. В итоге мы приходим к заключению, что налицо основные
характерные черты квазилинейчатого спектра КР света примесным
центром кристалла [s ].

Перилен в н. гептане и н. гексане. В данных растворителях нами
также наблюдалась линия КР с частотой 357 смг х

\ в н. гептане появ-
ляется линия КР с частотой 545 см~ х . Результаты опытов в основном
те же. К подробностям КР спектров мы обратимся в следующей пуб-
ликации.

В заключение выражаю благодарность К. Ребане за руководство
настоящей работой.
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P. TАВАСТ

О ФАКТОРИЗАЦИИ БЛОЧНОЙ МАТРИЦЫ

R. TAVAST. BLOKKMAATRIKSI FAKTORISEERIMISEST
R. TAVAST. ON FACTORIZATION OF A PARTITIONED MATRIX

При исследовании систем линейных уравнений может возникать
следующая задача. Задана квадратная неособенная матрица А поряд-
ка п, которая при помощи вертикальных и горизонтальных линий раз-
делена на прямоугольные блоки,
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А и Л l2 ... Aim
Л Л2l Л22 •••

Л2т1 Х У

" Лml Лm2 • • • А тт

\

причем диагональные блоки Ли, Л 2г, •• • , Атт квадратные матрицы
порядков пи п2, ... ,пт соответственно, п= 2 /г*. Кроме того, главные
подматрицы

Лl=Ли,
А \Ац Лl2]2~1л 21 Л 22 j

Л ll Л l2 ... -4i,m-l
л Л2l Л22 • • • Л 2,т-1

1

т—l,l Лт—1,2 ••
• Лт—I,т—1

неособенны.
Назовем любую квадратную порядка п матрицу В конформной

матрице А, если В разделена на блоки при помощи линий, расположен-
ных одинаково с линиями в матрице А.

Требуется факторизировать А, т. е. определить конформные А мат-
рицы

Ра 0 ... О U Q l2 ... Qim
р Pzi Р22 ... О Q 0/2. . . Qam

" Р mi Рm2 ■■ • Ртт *- О о • • • 1т
такие, что

A = PQ. (I)
Через /ь ... , 1т обозначены единичные матрицы порядков п\, ... , пт
соответственно. Факторизация (1) единственна.

В данном сообщении приведены формулы, выражающие блоки мат-
риц Р и Q через блоки А.

Формулы блочной факторизации

(р)
Введем, следуя [*], прямоугольные {щ X ftj) -матрицы , опре-

деляемые рекуррентно

Z- A) —А ■ ■г j ijf

у(Р) 7
(Р-1)

7
(Р-1)

7
“ 1 7

(Р-1)

t= 1, ..., tn, p= 2, ..., q,
q=m'm{i, j) ,

(p)
где через Zv обозначается матрица Z vv .

Тогда решение поставленной задачи дается следующими форму-
лами:
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Fij~ 10, i< /; to, i>/. W

Докажем справедливость (3) прямой подстановкой. Умножение г-й
-.блочной строки Р справа на j-й блочный столбец Q дает матрицу

I1 у i
is s >

-s=l

которая равна А& Действительно, перепишем (2) для р = q в виде

(g)_ (1) «I, 1 (s) -1 (в)
ij гj is ,

s=l

«откуда с учетом тождеств

Сг) {г) —1 (г)
Zij — Zn Zp- для q— i

или

„(j) (j)
Zij Z Zjj для q— j

приходим к
( 1)_ «

(S) -1 (в)
•

s=l

Остается показать, что , i, j = ,m,p = 2, ... ,q, суще-
ствуют при сделанных предположениях о матрице Л.

Любая главная подматрица Ah, k= 2, ... , т, может быть раз-
бита на блоки следующим образом:

МлсГ Йl-
-в смысле Шура матрицы Аь-\ в матрице Ah называется
матрица

Dh ChAh-ißh,

обозначаемая через (Ah/Ah- 1). Заметим, что согласно определению (2)
Zh = (AhfAh-i ), k= 2, ... ,т,Zx = А х .

Из формулы Шура (см. [2 ], с. 45)

det A k= (det Ak-i) (det(^ ft//l ft_i))

и неособенности Ah, k —1, ... , m, вытекает неособенность всех до-
(р)полнений (Ah/Ak-i ), k— 2, ... , т. Следовательно, все Zjj, i, j =

=l, ... ,т,р = 1, ,q, существуют.
Пример.

Ац А l2 Ais I
А= Л2l Л 22 Л2З j

- Л3l Л 32 Л33 J
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Zi 0 oi / z?zS z/z.f
~d)

7 л I r\ r 7-l 7(2)

Z2l Z2 0 j 0 / Z2 Z23 ,

/3? z3
(

2
2) Z3 J 0 0 I

Zi = j4h, Zl2 Z2I =Л21, Zsi =Лзl, Zi3 =Лит

Z32 = Л3IЛII А l2,
(2) —1Z23 — Л is,

Z2 = —-А 21-Д 11 А l2,

Zs=Z33 — Z32 Z2 Z23 = Л33 — AsiЛii Л\з (Л 32 — A3\Ац
X(Л22 — АгуАц Ai 2) (Л23 11 Лl3).
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И. сильное, А. ЛЫХМУС, ЛЮБОВЬ РЕБАНЕ

ЛЮМИНЕСЦЕНЦИЯ ПАРНЫХ ЦЕНТРОВ КИСЛОРОДА
В КРИСТАЛЛЕ АРГОНА

I. SILDOS, А. LÕHMUS, LJUBOV REBANE. PAARSETE HAPNIKUMOLEKULIDE LUMINEST-
SENTS ARGOONI KRISTALLIS

I. SILDOS, A. LÕHMUS, LYUBOV REBANE. LUMINESCENCE SPECTRA OF OXYGEN MOLECUL-
AR PAIRS ON THE ARGON CRYSTALS

1. Введение. Полосы поглощения кислорода в видимой области,
вызванные одновременным поглощением одного фотона двумя молеку-
лами кислорода (двойные переходы), наблюдались в газообразном
кислороде [Ь 2 ], а также в жидком и твердом кислороде [3~s ]. Иссле-
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