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На фиксированном измеримом пространстве (Q, S) рассматрива-
ется однородная марковская цепь X = (хп, Sn, Р*), п— 0,1,... ,N, со
значениями в фазовом пространстве {Е,Щ. Пусть üftjv - класс мар-
ковских моментов т (относительно семейства {Sn}) со значениями во
множестве {O, 1, ... ,N} и g = g{x) борелевская функция,
—оо << g{x) -f оо, удовлетворяющая условиям M x |g(xn )| << оо,

хе Е. С каждой такой функцией g(x) и марковским момен-
том т свяжем функцию g{xx) (полагая по определению g(xT ) равным
g{Xn) на множестве {т = п}), которую будем интерпретировать как
выигрыш, получаемый в состоянии хг при остановке наблюдений в мо-
мент т. Естественно тогда М X g(xr ) назвать средним выигрышем, соот-
ветствующим начальному состоянию х и выбранному моменту т.

В теории оптимальных правил остановки [*] подробно изучен воп-
рос о структуре «цены» sN {x)= sup М xg{xx) и способах отыска-

теШя
ния оптимальных моментов x N . Существенно при этом, что наблюдения
(до момента остановки) осуществляются «подряд» и это отражено в
требовании «марковости» момента т (т. е. событие {т = п} е Sn при
всех п < N).

В настоящей работе рассмотрено обобщение этой задачи, состоящее
в том, что наблюдать цепь X разрешается не во все моменты времени,
а лишь в К моментах {К X), выбор которых принадлежит наблюда-
телю.

Пусть тк момент /-го наблюдения и xh момент остановки
—o, Будем предполагать, что момент

тк измерим относительно сг-алгебры ст(л: . .., х х*_ 1 ), а момент хк

относительно о(хх*, хт*).

Иначе говоря, выбор момента для последующего наблюдения и ос-
тановки определяется лишь значениями наблюдений в предшествующие
моменты.
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kПусть sN {x) = sup Mx g(л: гк) , где супремум берется по всем по-
следовательностям (xj, ..., X h

k , Xk), Gh
[
=Xk

l tJ_ is Gh =Xh X h
h , gJ =O.

Теорема 1. (1) Имеют место следующие рекуррентные соотношения:
h h-l о

sN (x)= max M xsN - n (x),k = 1,2, ... , К, где sN(x)= max MXg{xn ).
0 o<ns£iV

(2) Оптимальные моменты , ..., Gh
h и ■ok =oh

ti+l
определяются из

соотношений

Наряду с ценами s h
N {x) введем цены s h {x) = sup N{xg(xxh ), где

супремум берется по всем последовательностям ..., т£, xh )

таким, что т*(со)<Соо, t ft (co)<Coo.

Если множество Е конечно, можно дать оценку скорости сходи-
мости. Именно, имеет место следующая

Теорема 3. Пусть множество Е конечно, |g(*)| < 00. Тогда су-
ществует 0 X< 1 такое, что для достаточно больших k fsfe (A:)

s(jc)| sc: ЯЛ
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Теорема 2. Пусть Ш х [sup |g(xn )|] < 00, Тогда
П

lim Sn(x) =sh (x) и lims ft (x) s(x).
N-yoo k —мх)

o*=min s^n (x„)=syy-4 (*<,.)},

1-1 l-l

1= 1,2, ..., k.
при этом a 0 : Mxg(x n ) =s^(x)j.
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